der Functionen einer veriinderlichcn complexen Grisse. 41

2An|
Wir bezeichnen die bestimmten Bedeutungen von z{&Q fir die
Punkte O,, O’ durch entsprechende Indices und beschreiben(in 7 um
O, als Mittelpunkt Jeinen beliebigen Kreis @, welcher sich nicht bis

zur Begrenzung von T erstreckt und keinen Windungspunkt enthilt.

Fithren wir Polarcoordinaten ein, indem wir 2z — 2, == re?’ setzen, 8o -

wird die Function log (¢ — #,) = logr -+ @i. Der reelle Werth iéndert
gich daher im ganzen Kreise mit Ausnahme des Punktes O,, wo er
unendlich wird, stetig. Der imaginiire aber erhalt wenn iiberall unter
den mogTiEBen Werthen von ¢ der kleinste*“positive gewiithlt wird,
lings des Radius, wo # — #, reelle positive Wertlﬁmmmt auf der

einen Seite den Werth O, auf der andern den Werth 2=, indert sich
aber dann in allen ibrigen Punkten stetig. Offenbar kann dieser
Radius durch eine ganz beliebige{vom Mittelpunkte nach der Peripherie)
gezogene Linie I ersetzt werden, so dass die Function log(z — 2,)

beim Uebertritt des Punktes O von der negativen (d. h. wo nach

Art. 8 p negativ wird) auf die positive Seite dieser Linie eine_plotz-

licje Verminderung um 2m: erleidet, iibrigens aber sich mit dessen
Lage im ganzen Kreise @ stetig éndert. Nehmen wir nun die com-
plexe Function a 4 i von z, ¥ in:};(_g;jae © = log (# — 2,), ausser-

halb desselfef aber, indem wir [ beliebig bis an den Rand verlingern,

8o an, dass sie
1) an der Peripherie von @ = log (¢ — 2,), am Rande von T
bloss imaginir wird, h 3 A
2) beim Uebertritt von der (negativen auf die positive Seite der
Linie ! sich um — 2=, sonst aber bei jeder unendlich kleingn
Ortsiinderung um eine unendlich kleine Grisse von derselben
Ordnung iindert,
was immer moglich sein wird, so erhilt das Integral

e Qe
,/ ((aa; OJ) +€_+"9> ar,
iiber ® ausgedehnt den Werth Null, iiber den ganzen ibrigen Theil
erstreckt em?y endlichen Werth, und es kann daher a 4 fi¢ durch
Hinzufiigung
bestimmten stetlgen Function von z, y, welche am Rande bloss imaginiir
ist, in eine Function ¢ = m 4 ni¢ von z verwandelt werden. Der reelle
Theil m dieser Function wird am Rande == 0, im Punkte 0, = — oo

und dndert sich im ganzen iibrigen 7' stetig. Fiir jeden zwischen 0
und — oo liegenden Werth a von m zerfillt daher T durch eine Linie,

wo m = a ist, in Theile, wo m <a ist und die O, im Innern ent- _.

halten, einerseits und andererseits in Theile, wo m > a ist und deren
und andererseits 1
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